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KHAI NIEM NGUYEN HAM VA HO NGUYEN HAM
Cau 1. Tim a dé ax? 12 mot nguyén ham ciia 523.

A5 B. 20 C.5 D5
"3 . . "1

Cau 2. Ham F thoa F'(z) = mx + 2 trén R, v6i m 1a hing s6 chua biét. Biét F'(0) = 4 va F(2) = 32. Gia tri
F(3) bang

A. 60 B. 118 C. 68 D. 64

Cau 3. Cho F'(z) =2z +2va F(0) = 7. Gia tri F'(2) bang

A.8 B. 15 C.6 D.1

Cau 4. Cho ham s8 F thoa F’'(x) = 5z% + 3 va F(0) = 3.

a) F(3) — F(0) = 54.

b) F’(3) = 48.

¢) Néu F’ = 0 trén mot khoang thi F' la héng s6 trén khoang ay.

d) Nguyén ham cua mot da thiic bac n la da thic bac n.

Cau 5. Nhan biét nguyén ham va hang so6 tich phan. Xét cAc nhén dinh vé dinh nghia va quy tic da hoc.
a) Hang s6 C trong ho nguyén ham bat budc bang 0.

b) Tich phéan bat dinh ludn la mot s6 cu thé.

¢) Dinh nghia nguyén ham yéu cau F(z) = f'(z).

d) Mot nguyén ham ctia ham 1 trén R 1a x.

Cau 6. Cho F’(x) = 53 va F(0) = 5. Tinh F(4).

Cau 7.Ham F thoa F'(z) = mz + 4 trén R, v6i m la hang s6 chua biét. Biét F'(0) = 2 va F'(1) = 8. Tinh F(2).

Thi tht trdc tuyén, chdm ngay, c6 16i giai chi tiét Trang 1/20


https://kythithpt.com

Thi thii online 16p 10, 11, 12 va tot nghiép THPT kythithpt.com

Cau 8. Cho F’'(z) = 3x + 3 va F(0) = 4. Tinh F(3).

Cau 10. Trén khoang I = (—1;4), xét F(z) = 22% + 2z + 3 va f(x) = 4z + 2. Néu diung diéu kién dinh nghia

F la nguyén ham cta f trén khoang nay, roi kiém tra diéu kién v6i hai ham da cho.

CAC TINH CHAT CO BAN CUA NGUYEN HAM

Cau 12. Cho hai ham s8 f(z), g(z) lién tuc trén R, biét [ f(z)dz = —2* + 22+ C va [ g(z) dz = —22° +
2z + C.Khido [(4f(z) — 3g(x)) dz bang:

A. 623 —4x% +22 +C B. —82% + 322+ 2z + C

C. —6z3 —42? + 142+ C D. 223 — 2% + 42+ C

Cau 13. Trén khoang (—3; 5), hai ham F', G déu la nguyén ham cta cing ham f. Biét F'(—2) = —6vaG(—2) =
—1.Giatri F(4) — G(4) bang

A. =5 B. —6 C.5 D. -7

Cau 14. Cho hai ham s6 f(z), g(z) lién tuc trén R, biét [ f(z) dz = 22 + 4z + C va [(3f(z) — 29(z)) dz =
473 + 3z% + 18z + C.Khi d6 [ g(z) dz béng:

A.223 +3x+ C B. 42 + 6z + C C.4x® +222 4+ 142 +C D.—-22°>—-3z+C

Cau 15. Trén R, xét f(z) = 14sin(4z) va hai ham F, (z) = 7sin?(2z), By (z) = —7 cos?(2z). Hing s6 C trong
F, = F, + C bang bao nhiéu?

AT B. -7 C.0 D. 14

Cau 16. Cho hai ham s8 f(z), g() lién tuc trén R théa man [ f(z)dz = F(z) + C va [ g(z)dz = G(z) +
C, trong d6 F(z) = —3z% + 3z va G(z) = 223 — .

a) [4f(z)dx = —3z% + 3z + C.

b) f(x) = —6x + 3.

o) [(4f(z) + 2g(z)) dz = 42® — 122% + 10z + C.

d) Néu H, (z) va H,(x) cung la nguyén ham ctia 4f(z) + 2g(z) thi H, () — Hy(z) 1a mot hang s6.
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Cau 17. Trén khoang (—4; 1), hai ham F', G déu la nguyén ham cta cung ham f. Biét F'(—3) = 1va G(—3) =
—1.Tinh F(—1) — G(—1).

Cau 18. Cho hai ham s6 f(z), g(z) lién tuc trén R, biét [ f(z) dz = —32% — 2z + C va [ g(z) dz = —223 +
2z + C. Tinh gia tri ctia biéu thic 2f(1) + 3g(1) (tra 16i kém d4u).

Cau 19. F va G 1a hai nguyén ham cua cung ham lién tuc f trén R. Biét F(1)=4, G(4)=17, va G(2)-F(2)=5. Tich
phéan cua f tit 1 dén 4 bang bao nhiéu?

Cau 20. Cho hai ham s8 f(z), g(z) lién tuc trén R, biét [ f(z)dz = 32* — 2z + C va [ g(z)dz = —22° +
z + C.Biét [(3f(z) —3g(z))dz = az® + fz® + yx + C. Tinha + B + .

Cau 21. Trén khoang (—2; 5), haiham F', G déu la nguyén ham cta cung ham f. Biét F/(—1) = —4vaG(—1) =
8 .Tinh F(1) — G(1).

1 nlxr|—4,r ’ \ A 3
Cau22.Trén D = R\ {0}, dat f(z) = =, F(z) =In| z |vaG(z) = {1 @ ~42<0, Tinh F’ va G’ trén D. Xét
x

In| z | —=1,2>0.
c6 mdt hing s6 chung C' dé G = F + C trén toan mién khong; néu hing sé cta hiéu G — F trén méi khoang.

Cau 23. F va G 1a hai nguyén ham cua cung ham lién tuc f trén R. Biét F(1)=5, G(4)=13, va G(2)-F(2)=6. Tich

phén cta f tit 1 dén 4 bang bao nhiéu? Trinh bay lap ludn va cic budc tinh.

BANG NGUYEN HAM CUA MOT SO HAM SO SG CAP

Cau 24. Ho nguyén ham ctia ham sé f(z) = 227 la:

1 8
A.Z:E8—I—C B.2%+C’ C. 1425+ C D. 22" +C

Cau 25. Biét [ f(x)dz = —3sinz + C. Khéng dinh nao sau day ding?
A. f(x) = 3coszx B. f(z) = —3coszx C. f(z) = —3sinz D. f(z) = 3sinz
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, 2
Cau 26. Nguyén ham F(z) ctia ham s6 f(z) = = + 323 thoa man F(1) = 11
x

3 7
A.F($):2ln|x|+1m4+z B. F(z) =2In| z | + 3z* — 2
3 1 3
C.F(a:):21n|33|+Z:L'4+L—l D.F(w):2ln|x|—|—zm4+1
. e s « X 10z ... Ao T3 A T
Cau 27. Trén toan truc s6, cho ham f(z) = — T Ham nao sau day la mot nguyén ham?
x
Az B. 1 C.101In(z% + 9) D.51In(z2 + 9)
219 19 . .

Cau 28. Cho F’(z) = 1223, F(0) = —1. Gia tri F(3) béng

A. 323 B. 242 C. 243 D. 80
Cau 29. Ho nguyén ham ctua ham sé f(z) = 8$3;—2m+4 la

A.4x2+1n]w\+§+6’ B.4z? +z+4ln| z |+ C
C.4x2—|—ln\wl—%+0 D.8w2+ln]w\—§+0

Cau 30. Cho ham s6 f(z) = 5z2.

a) F(x) = §x3 la mét nguyén ham cua f(z).

b) f'(z) = 10z.

¢) Moi nguyén ham cta f(z) chi khac nhau mét hang so.

d) f(z) 1a ham sd lé.

Cau 31. Cho ham s8 f(z) = % + 5. Goi F'(z) 1a nguyén ham cua f(x) thod man F (1) = —S8.
a)ff(x)dm=—§+5m+0.

b) F(z) = —% + 5z — 8.

o[ 13 f(z)dx ~ 17,33 (lam tron két qua dén hang phan tram).

d) F(3) =~ 3,33 (lam tron két qua dén hang phan tram).

, 2 ,
Cau 32. Biét [ (—— — 3 cos a:) dr =aln| x |+ bsinz + C véi a, b la cac s6 thuc. Tinh ab.
x

Cau 33. Cho F(x) 1a mét nguyén ham ctia ham s6 f(x) = —5 + 3sin  thoa man F'(0) = 18. Tinh F' (g) (lam
tron dén hang phan mugi).

Cau 34. Cho F’(z) = 823, F(0) = —4. Tinh F(1) (tra 15i kém dau).
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Cau 35. Cho ham s6 f(x) = 8z8.

Cau 36. Trén toan truc s6, cho ham f(x) =
dao ham, gém diéu kién mién.

3
Cau 37. Cho ham s6 f(x) = —— + 3. Goi F(z) la nguyén ham ctia f(z) thoa man F(1) = 19.
x

UNG DUNG NGUYEN HAM, TICH PHAN TRONG CHUYEN PONG VA BAI TOAN THUC TIEN

Cau 39. Mot chat diém chuyén dong thing véi van toc v(t) = 4t — 8 (m/s), trong d6 ¢ tinh bang gidy. Tinh do
dich chuyén ctia chit diém trong 6 gidy dau tién.

A.72m B.40m C.24m D.32m

Cau 40. Gia st 1gi nhuén bién (triéu dong) khi ban xe dap dién ctia mot doanh nghiép dudc mo hinh hoa béi
P’(xz) = —0,01z + 10, trong d6 P(z) 1a 1¢i nhuan (triéu dong) khi ban duge x chiéc xe dap dién. Khi chua ban

dudc chiéc xe dap dién nao, 1¢i nhuan bang 0. Tinh su thay d6i ctia 16i nhuén khi doanh s6 tang tti 100 1én 400
chiéc xe dap dién.

A. 2550 triéu dong B. 3200 triéu dong C. 2250 triéu dong D. 2700 triéu dong
Cau 41. Gia st 1gi nhuan bién (triéu dong) khi ban san phdm cta mot doanh nghiép dugc mod hinh hoa bai

P’(xz) = —0,04z + 12, trong d6 P(x) 1a 16i nhuan (triéu dong) khi ban dudc = san phdm. Khi chua ban dudc
san pham nao, 16i nhuén bang 0. Tinh 16i nhuén khi ban dudc 90 san pham.

A. 1242 triéu dong B. 1080 triéu dong C. 918 triéu dong D. 1404 triéu dong
Cau 42. Mot chat diém chuyén dong thang véi van toc v(t) = 4t — 4 (m/s), trong d6 ¢ tinh bang gidy. Tinh
quang dudng chat diém di duge ké ti luc bat dau chuyén dong dén lac né d6i chiéu chuyén dong.

A.4m B. 18 m C.20m D.2m
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Cau 43. Mot ho diéu hoa ban dau c6 300 m® nudc. Trong mot tran mua, nudce tii cac cdng don vao hod véi téc
do vy (t) = 4t + 40 (m*/gid); cung luc do, ho x4 nude qua tram bom véi téc do v, (t) = 9t (m?/gid), trong do ¢
la thai gian tinh bang gid ké tu lac bat dau.

a) Tai thsi diém t = 12, trong h6 c6 420 m? nuéc.

b) Lugng nudc trong hd 16n nhét bing 620 m?3, dat tai thsi diém ¢ = 8.

¢) Néu ho chi chiia dugc t6i da 410 m? thi nuéc khong bao gid tran ra ngoai.

d) Sau 8 gig ké ti luc bat dau, lugng nude trong ho tré lai bang lugng ban dau.

Cau 44. Mot chat diém chuyén dong thang véi véan téc v(t) = 3t — 3 (m/s), trong d6 ¢ tinh bang giy.
a) Chit diém chuyén dong thing déu.

b) Chét diém d6i chiéu chuyén dong tai thai diém ¢ = 3 giay.

¢) Do dich chuyén ctia chit diém trong 5 gidy dau bang 22,5 m.

d) Quang dudng chat diém di dudc trong 5 gidy dau bang 25,5 m.

Cau 45. Mot chat diém chuyén dong théng véi van toc v(t) = 3t — 3 (m/s), trong d6 ¢ tinh béng gidy. Tinh d6
dich chuyén (mét) ctia chat diém trong 4 gidy dau tién.

Cau 46. Gia st Igi nhuéan bién (triéu dong) khi ban may loc nudc cia mot doanh nghiép dudc mod hinh hoa basi
P’(x) = —0,01z + 8, trong d6 P(x) la 1¢i nhuan (triéu déng) khi ban dudc x chiéc may loc nude. Khi chua
ban dudc chiéc may loc nudc nao, 1¢i nhuén bang 0. Biét rang khi doanh s6 ting tti 240 1én m chiéc may loc
nudc (m eN *) thi 16i nhuén tang thém hon 919 triéu déong. Tim gia tri nho nhat caa m.

Cau 47. Mot bé chta nude tho nhan nudc ti tuyén bom céap. Trong ca lam viéc 0 < t < 16 (gid), cam bién ghi
luu lugng vao g, (t) (m3/gid) béng hai cong thic: q,(t) = 7t + 74 khi 0 < ¢t < 5, va g, (t) = 4t — 1 khi 10 <
t < 16. Trong khoang 5 < t < 10 cam bién mat dii liéu. Quy udc van hanh: 1y ndi suy tuyén tinh gitia hai
s6 doc tét ¢ hai dau khoang trong, tic gitia g, (5) = 109 va ¢, (10) = 39. Lich xa c¢6 hai giai doan: ¢, (t) = 69
m?/gid khi0 <t < 11,va g, (t) = 42 m3/gio khi 11 < t < 16.

Khoang 9, (t) 9.(t)
[0; 5] Tt+ 74 69
(5;10) | noisuy tuyéntinh | 69
[10; 11] At —1 69
(11; 16] At —1 42

Dau ca bé chtia 1, = 3100 m® miic chtia phai khéng vugt nguéng an toan V,, = 3217 m? trong suét ca. Chi
dudc xa b6t mét Ian duy nhit ngay truéce t = 0, va luong xa phai [a boi ctia 50 m? sau d6 bé chay ding lich
xa trén, khong can thiép thém. Hoi lidng xa nhé nhét (bdi ctia 50) phai xa ngay trudc ¢ = 0 1a bao nhiéu m3?
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Cau 48. Trong mdt bé nudi ca canh viia thay nudc, s6 vi khuan trong mdi mililit nuéc ting véi téc do f(t) =

900 . (o Lo x
m (con/ngay),t > 0, trong do t 1a s6 ngay ké tu lic bat dau theo doi. Luc bat dau theo doi, moi mililit

nude ctia bé c6 400 con vi khuin. Goi N (¢) 1a s6 vi khuéan trong mdi mililit nuidc ctia bé sau ¢ ngay. Tinh s6 vi
khuén sau 4 ngay.

Cau 49. Mot tram cip nude theo déi luu lugng nudc trong khoang thdi gian ¢ € [3; 11] (giS). Dong ho tai chd
chi Iuu lugng theo cong thic g4, (t) = ?tz — 13t + g (m?/gid), nhung dong ho bi léch tuyén tinh: gy, =
@ qypge + b v6ia > 0 hai hing s6 a, b chua biét. Hai dit kién hiéu chuén: tai thoi diém ¢, = 9 gid, thiét bi chuan
do dugc Iuu lugng that 1a 108 m3/gid va téng thé tich nudc that chay qua trong ca khoang [3;11] 1a 597, 33
m? (do bé chuin can do). Héi thé tich nudc that chiy qua trong khoang [5; 7] bang bao nhiéu m3?

Cau 50. Tai mot khu di tich vao ngay 1& hoi hing nam, téc d6 thay déi lugng khach tham quan dudc biéu dién
bsi ham s6 Q’(t) = 4t3 — 84t% + 392t, trong d6 t tinh bing gid ké tii lic mé ctia (0 < ¢ < 17) va Q’(t) tinh
bang ngudi/gis. Tai thoi diém t = 1 da c6 279 ngudi c6 mat ¢ khu di tich. Goi Q(¢) 1a s6 ngudi c6 mat 6 khu di
tich tai thoi diém ¢.

Cau 51. Mot ho diéu hoa nhan nuéc tii mot tuyén kénh dan. Trong ca lam viéc 0 < ¢ < 13 (gid), cAm bién ghi
luu lugng vao g, (t) (m?/gid) bang hai cong thiic: g, (t) = 2t + 109 khi 0 < ¢t < 4,va q,(t) = 2t + 23 khi 7 <
t < 13. Trong khoang 4 < t < 7 cam bién mat dii liéu. Quy udc van hanh: 1dy ndi suy tuyén tinh gitia hai
s6 doc tot 6 hai dau khoang trong, tic gitia ¢,(4) = 117 va ¢,(7) = 37. Lich x4 c6 hai giai doan: g, (t) = 61
m3/gio khi 0 < ¢t < 8,vaq,(t) = 38 m3/gio khi 8 < t < 13.

Khoang (%) g (?)
[0; 4] 2t + 109 61
(4;7) ndi suy tuyén tinh | 61
[7;8] 2t + 23 61
(8;13] 2t + 23 38

Pau ca ho chta 1 = 3900 m3 miic chiia phai khéng vugt ngudng an toan V, = 4115 m? trong suét ca. Chi
dudc xa b6t mét Ian duy nhit ngay truée ¢t = 0, va luong xa phai la boi ciia 50 m? sau d6 ho chay ding lich
xa trén, khong can thiép thém.
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Cau 52. Mot tram bom dau theo ddi Iuu lugng dau trong khoang thdi gian ¢ € [1; 5] (gid). Pong ho tai chd chi

33 3 913 : ,
luu lugng theo cong thiic gy, (t) = —gtz + Et + 5 (m?/gid), nhung déng hb bi léch tuyén tinh: gy, =

@ qypge + b v6ia > 0 hai hing s6 a, b chua biét. Hai dit kién hiéu chuén: tai thoi diém ¢, = 1 gid, thiét bi chuan
do dudc Iuu lugng that 1a 84 m3 /gid va téng thé tich dau that chay qua trong ca khoang [1; 5] 1a 248 m? (do
bé chuin can do).

Cau 53. Mot chat diém chuyén dong thang véi van toc v(t) = 3t — 3 (m/s), trong d6 ¢ tinh bang gidy. Tinh

quang dudng (mét) chat diém di dudc trong 4 gidy dau tién.

Cau 54. F'(t)=A{(t), F(0)=29. D6 thi fla hai doan ngang: f(t)=5 khi 0<t<2 va f(t)=-1 khi 2<t<3. F(3) bang bao nhiéu?

Trinh bay lap luan va cac budc tinh.

UNG DUNG TiCH PHAN TINH DIEN TICH HINH PHANG

Cau 55. Mat tién ctia mot nha vom trong rau la hinh phéng giéi han béi mot parabol va mit dat. Hai chan mat
tién cach nhau 7,5 m, dinh vom cao 3,5 m so v6i mat dat. Phan mit tién & do cao tu 2,94 m trd lén dugc 1gp
tam nhua lay sang gia 90 nghin dong/m? phéan bén dudi dudc Igp ton giad 160 nghin déong/m? Dién tich mat
tién ctia nha vom bang bao nhiéu mét vudng?

A. 26,3 m? B.8,8m? C.13,1m? D. 17,5 m?

Cau 56. Tinh dién tich hinh phéng giéi han bdi parabol y = x? — 2z + 1 va dudng thdng y = 9.

A. 36 B. 108 C.54 D. 18

Cau 57. Cong mot trudng hoc c6 mit trudce la hinh phang gidi han bdi mdt parabol va mit dat. Hai chan cong
cach nhau 4 m, dinh céng cao 6 m so véi miat dat. O chinh gitia c6ng c6 mot 16i di hinh chii nhét rong 2 m,
canh dudi nam trén mat dat, hai dinh phia trén ndm trén parabol. Hai canh cta che kin 161 di c6 gia 1800 nghin

dong/m?, phan mit cong con lai duge 8p da véi gia 500 nghin dong/m?®. Dién tich phan dp da bang bao nhiéu
mét vudng?

A.12m? B. 16 m? C.3m? D. 7m?
Cau 58. Tinh dién tich hinh phiang gidi han béi d6 thi ham s6 y = 2(z — 1)(7 — ) va truc hoanh.
A.T2 B. 144 C.12 D. 216
Cau 59. Xét hinh phéng gidi han béi do thi ham s6 y = 22(2 — x) va truc hoanh.
a) D06 thi cat truc hoanh tai hai di€ém c6 hoanh d6 0 va —2.
b) Trén khoang (0;2) d6 thi nam phia dudi truc hoanh.
¢) Khoang cach gitia hai hoanh d6 giao diém bang 2.
L. 8
d) Dién tich ay bang 3
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Cau 60. Mit tride cia mot nha kho 1a hinh phang gidi han béi mot parabol va mat dit. Hai chin tudng mat
trudc cach nhau 12 m, néc nha kho cao 10 m so v6i mit dat. O chinh gifia mit truéc c6 mot clia ra vao hinh
chii nhat rong 6 m, canh dudi nam trén mat dat, hai dinh phia trén nam trén parabol. Ctia ra vao lam bang thép
v6i gid 1050 nghin dong/m?, phéan con lai ctia mat trude dudce lap kinh véi gia 350 nghin dong/m?®. Chon hé truc
Oy c6 goc O 1a trung diém ctia doan ndi hai chan tudng mit trude, truc Ox ndm trén mat dat, truc Oy di qua
néc nha kho, don vi trén mdi truc 1a mét.

a) Dién tich mit trudc cta nha kho bang 80 m?.

b) Ctia ra vao cao 2,5 m.

¢) Dién tich phan lap kinh bang 65 m>.

d) Dién tich ctia ra vao bang 15 m®.

Cau 61. D6 thi ham s6 y = 2(z + 1)(5 — ) cat truc hoanh tai hai diém. Tinh hoanh d6 16n hon trong hai
hoanh do ay.

Cau62. Haidothiy=2 |z —4|—4vay=5(z—4)? — 4 gi6i han cdc mién hiiu han. Tinh téng dién tich,
lam tron dén hai chii s6 thap phan.

Cau 63. Mot mit cat 16p pht c6 hai dudng: bién trén 16p phu 1a d6 thi cua f (z) = —223 + (11 + 2\)z? +
(—5 — 12)\)x — 4, con bién duéi 16p pht 1a d6 thi cta g(z) = —x? — 5z — 4 § day ) 1a mot s6 nguyén chua
biét thoa 1 < A\ < 5. Hai dudng cit nhau tai z = 0 va x = 6 v6i moi A, va trong khoang gitia con ding mot

6
giao diém niia. Ngoai ra mot phép do cho / [fr(z) — g(z)]dz ~ 0 (da lam tron dén hai chii s6 thip phan);
0

trong mién trén chi ddng mot A cho gia tri dy. Tinh tong dién tich hinh phing giéi han béi hai d6 thi trén [0; 6].

Cau 64. Mat truéc mot ctia hang c6 6 ctia kinh gom phén dudi 1a hinh chii nhat rong 6 m, cao 2 m va phén trén
1a mot vom parabol néi hai dinh phia trén cua hinh chit nhat; dinh vom nédm trén truc d6i xting ctia 6 ctia va
cao hon canh trén ctia hinh chii nhat 0,6 m. Kinh 6 phan hinh chii nhat c6 gia 550 nghin dong/m?, kinh mau
6 phan vom c6 gia 1650 nghin dong/m?. Dién tich phan vom chiém bao nhiéu phén tram dién tich 6 ctia? (lam
tron dén hang phan mudi).

Cau 65. Tinh dién tich hinh phang gidi han béi d6 thi ham s6 y = 32(2 — x) va truc hoanh.

Cau 66. Mat trudc ctia mot nha kho 1a hinh phang gidi han béi mot parabol va miat dat. Hai chan tudng mat
truéc cach nhau 13 m, néc nha kho cao 12 m so véi mit dat. O chinh gitia mit trude c6 mot ciia ra vao hinh
chii nhat rong 6,5 m, canh dudi nam trén mat dat, hai dinh phia trén ndm trén parabol. Ctia ra vao lam bang
thép véi gia 700 nghin dong/m?, phan con lai ctia mat trude dudc lap kinh véi gia 450 nghin déng/m?. Dién tich
mit trude ctia nha kho bing bao nhiéu mét vuong?
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Cau 67. Bac Vinh lam mot canh cong sit gom phéan dudi la hinh chit nhat rong 6 m, cao 2,4 m va phén trén la
mot vom parabol ndi hai dinh phia trén cta hinh chit nhat; dinh vom ndm trén truc d6i x{ing cua canh cong va
cao hon canh trén cta hinh chii nhat 1 m. Phan hinh chii nhét c6 gia 1300 nghin déng/m? phan vom lam hoa
van c6 giad 1150 nghin dé6ng/m?. Chon hé truc Oxy c6 goc O la trung diém ctia canh dudi cta canh cong, truc
Oz chtia canh 4y, truc Oy di qua dinh vom, don vi trén méi truc 1a mét.

Cau 69. Mot biéu db hai dudng cong suat c6 hai dusng: dudng may A 1la do thicta f, (z) = —2% + (7 + \)z? +
(—6 — 9N\)x + (3 + 14)), con dudng may B 1a d6 thi ctia g(x) = —22% + 8z + 3 & day A 1a mot s6 nguyén
chua biét thoa 3 < A < 6. Hai dudng cat nhau tai z = 2 va £ = 7 v8i moi A, va trong khoang gitia con dung

7
mot giao diém nita. Ngoai ra mot phép do cho / [fr(z) — g(x)]dz ~ —10,42 (d4 lam tron dén hai chii s6 thap
2
phén); trong mién trén chi ding mot A cho gié tri ay.

TINH NGUYEN HAM TRONG CAC TRUONG HOP PON GIAN BANG BIEN DPOI PAI SO VA CONG
THUC CO BAN

Cau 72. Cho ham s6 f(z) = —6(2z + 1)2. Biét F(z) = —(2z + 1)3 + C 1a mot nguyén ham cua f(z) va
F(1) = —25. Gia tri ctia C bang:

A.2 B. —52 C.29 D. —25

Cau 73. Cho ham s6 f(z) = —9(3z + 5)? va F(x) 1a nguyén ham cta f(z) théa man F(—1) = —13. Gi4 tri
F(—2) bang:

A.—4 B. —12 C.1 D.6
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Cau74.Ham F c6 daoham F'(z) =5 |  + 5 | taimoi x € R, théa F/(—7) = 6. Gia tri chinh xac F/(—1) bang
bao nhiéu?

A. 56 B. —44 C. 46 D. 36

Cau 75. Cho ham s6 f(z) = 9(3z — 4)? va F(x) la mdt nguyén ham cta f(z) théa man F(1) = 8.
a) [ f(z)dz =303z —4)*+C.

b) (1) = 9.

¢) F(2) = 16.

d) Gia tri | 12 f(z) dx thay d6i khi chon hing s6 C khac.

Cau 76. Cho ham s6 f(z) = —6(2z + 2)2. Biét F(z) = —(2z + 2)3 + C 1a mot nguyén ham cua f(z) va
F(0) = —5. Tinh C.

Cau 77. Cho ham s6 f(z) = —6(2x — 1)? va F(x) 1a nguyén ham ctia f(z) théa man F(—1) = 20. Tinh F(1)
(tra 161 kem dau).

Cau 78. Cho ham s6 f(x) = 12(3z — 5)3. Biét F(z) = (3z — 5)* + C la mot nguyén ham ctia f(z) va F(2) =
—3. Tinh C.

Cau 80. Ham F' c6 dao ham F'(z) = | z — 6 | taimoi x € R, théa F/(1) = —4. Tim F va tinh F(11). Kiém tra

dao ham tai z = 6, ndi biéu thic tri tuyét doi doi nhanh.

TINH TiCH PHAN TRONG CAC TRUONG HOP DON GIAN
Cau 81. Cho f(x) = z*. Tinh f05 ztdz.

3125

A. 3125 B. e C. 625 D. —625
Cau 82. Cho f(x) = z5. Tinh gi4 tri trung binh ctia f trén [0;4].

1
A 6384 B. 4096 C. 4096 D. 65536

7 7 7 7

Cau 83. Cho f(x) = z7. Tinh fol [f(x)]? dx.

7 49 1 49
A. — B. — C. — D. ——

13 13 15 13
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Cau 84. Cho f(z) = z”.
a) f la ham so lé.
1

b) [P a7 do = %

5., o 78121827
O 1 )2 do = T2

o . . . 2187
d) Gia tri trung binh cta f trén [0; 3] bang =

Cau 85. Cho f(x) = z2. Tinh f(f z? dzx.
Cau 86. Cho f(x) = x%. Tinh fol [f/(x)]? dz (lam tron dén hang phan tram).

Cau 87. Mot tram sac pin cong nghiép c6 cong suat sac thay d6i theo thdi gian ¢ (gid) nhu sau: tu lac ¢t = 0,
cong suat sac tang déu theo r(t) = 55 + 3t (kW); tii mot thdi diém chuyén 7 trg di, cong suit sac giam déu
véi toc dd giam 4 kW moi gid, va khong c6 bubc nhay tai 7. Qua trinh kéo dai t6i T = 22 gid. Thdi diém chuyén
7 1a mot s8 nguyén thoa 5 < 7 < 19, nhung ban ghi da mat. Hai dong ho tich luy dat doc lap, moi cai cong
don trén mot clia s6 thdi gian riéng (hai ctia s6 chong 1dn nhau), va bao:

Ciia s6 | Tong da ghi
0;21] | 1600 kWh
8;22] | 1000 kWh

C4 hai s6 déu da lam tron dén boi gan nhét ctia 200 kWh. Tim thdi diém chuyén 7 (theo gidg).
Cau 88. Cho f(x) = z7. Tinh F(2), biét F/ = f va F(0) = 8.

Cau 89. Cho f(x) = z5. Tinh f(f z - 2% dz.
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Cau 91. Mot hé tudi tu dong c6 luu lugng tudi thay doi theo thsi gian ¢ (gid) nhu sau: tii luc ¢t = 0, luu lugng
tudi ting déu theo r(t) = 47 + 5t (m3/gid); tii mot thdi diém chuyén 7 tré di, luu ludng tusi giam déu véi tdc
do giam 3 m3 /gid mbi gid, va khong co budc nhay tai 7. Qué trinh kéo dai t6i T = 19 gid. Thoi diém chuyén 7
1a mot s6 nguyén thoa 3 < 7 < 17, nhung ban ghi di mat. Hai dong ho tich luy dit doc 1ap, moéi cai cong don
trén mot ctia s thdi gian riéng (hai ctia s6 chong 1dn nhau), va bao:

Ctia s6 | Tong da ghi
[0; 18] 1500 m?
[10; 19] 800 m3

Ca hai s6 déu da 1am tron dén boi gan nhat ctia 100 m3. Lap biéu thiic cua hai tdng theo 7 (nhé xét du cac
trudng hgp vi tri ctia 7 so v4i hai mdc cilia sd), roi tim 7 va kiém lai cé hai s6 da ghi.

KHAI NIEM VA CAC TINH CHAT CUA TiCH PHAN XAC PINH

Cau 93. Gia tri ff f(z) dz bang

A. f(4) B.0 C.4 D. 1
Cau 94. Biét f; f(z)dz =2va f; g(x) dx = —5. Gia tri f; [4f(z) + g(z)] dx bang
A.—3 B. —12 C.13 D.3

Cau 95. Ham f lién tuc trén R va tuan hoan véi chu ki 7. Biét f07 f(z)dx = 5. Tinh ffz f(z)dz.

A. 140 B.5 C.15 D. 20
Cau 96. Ham f lién tuc va dudng nghiém ngit trén [0; 3. Gia tri [ = | 5 f(z) dx bang bao nhiéu?

0 f(z)+ f(3—x)
A. ; B.6 C.3 D.1
Cau 97. Khéng cén tim nguyén ham cta phan thic. Gia tri [ = f02 % dzx bang bao nhiéu?

e +els™®
2

A. 4 B.1 C. 3 D.2

Céu498. Cho f24 flz)dz =1, f47 f(z)dz =8 va f; g(z)dz =1.
a) f4 f(z)dz = 0.

b) ff flz)dz = —1.

¢) Néu f la ham 1é thi tich phan trén doan doi xting biang khong.
d) Tich phén cta tich hai ham béng tich hai tich phan.
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Cau 99. Mot tram quan tric luu lugng ghi s6 céc tich phan cua ham f(z) (luu lugng dong chinh) trén nhiing
doan c6 chung dau mut, véi cac méc ) = 1,2y =5, 29 = 7, x5 = 11, z, = 15. Mot vai ban ghi dudc ghi theo
can dao, mot vai ban ghi khac chi ghi tich phan cia mot t6 hop f(z) véi g(z) (luu lugng dong nhanh) — khi
d6 tich phan cua g(x) trén ding cdp can iy dugdc ghi kém.

Ban ghi Noi dung S6 daghi | Diiliéu kéem
(1) | JlUf@ +g@)de | —10 | [lg(z)de=6
(2) ! f(z)dz 11 —

(3) [, f(x)da 5 -
(4) J; f(z)dz 8 -
(5) | ['Bf(x)—29(x)dz | 28 | [Mg(x)de=T
(6) f:5 f(z)dx 9 _
(7) S f(z)da 6 _

Biét diing mot ban ghi bi ghi sai s6 (moi can va moi hé s6 déu dung), va cac ban ghi con lai déu chinh xac.
Ham f(x) khong dugc cho tudng minh. Xét cac khang dinh sau.

a) Ban ghi bi ghi sai la ban ghi (1).

b) Ban ghi bi ghi sai ay ding ra phai ghi s6 12.

c) f;5 f(z)dz = 1.

d) Néu biét thém flll g(x)dz =7 thi f111 (4f(z) + g(z)) dz = —47.

Cau 100. Biét f05 f(z)dz ="Tva f57 f(z)dz = —6. Tinh f07 f(z)dz.
Cau 101. Biét f(;l f(z)dz =—9va f04 g(z) dz = —3. Tinh fo4 [2f(z) + g(z)] dz (trd 181 kém d4u).

Cau 102. Ham f lién tuc trén R va tuin hoan véi chu ki 7. Biét f07 f(z)dz = —9. Tinh fi f(z)dz (tra 16
kém diu).

Cau 103. Biét f15 f(z)dx = —5va f15 g(z)dx = —5. Tinh f15 [5f(z) + g(z)] dx.

Thi tht trdc tuyén, chdm ngay, c6 16i giai chi tiét Trang 14/20


https://kythithpt.com

Thi thii online 16p 10, 11, 12 va tot nghiép THPT kythithpt.com

Cau 105. Mot tram quan tric luu lugng ghi s6 cac tich phan cia ham f(z) (luu lugng dong chinh) trén nhiing
doan c6 chung dau mut, véi cic méc z; =1, 1 = 2, x5 = 3, x5 = 7, £, = 8. Mot vai ban ghi dudc ghi theo
can dao, mot vai ban ghi khac chi ghi tich phan cia mot t6 hop f(z) véi g(z) (luu lugng dong nhanh) — khi
d6 tich phan cua g(x) trén ding cdp can iy dugdc ghi kém.

Ban ghi Noi dung S6 da ghi Dii liéu kém
(1) | Sef@) —29(@)de | 2 [2g(x)dz =5
(2) J; f(x)da 15 —

(3) f18 f(z)dx 24 _
(4) 2 2f(z) — g(x)) da 15 7 g(z) dw = —9
(5) f98 f(z)dz 18 _
(6) | [;B3f@ —29@)dz| 6 | [Igl@)dz=6
(7) ! f(z)do 6 _

Biét diing mot ban ghi bi ghi sai s6 (moi cAn va moi hé s6 déu dung), va cac ban ghi con lai déu chinh xac.
Ham f(z) khong dudc cho tudng minh. Quy moi ban ghi vé tich phan cta f(z) theo chiéu ting, chi ra ban ghi
bi ghi sai va s6 dung ra phai ghi, r6i tinh f; f(z)dz.

Cau 107. Ham f lién tuc trén [0; 4], biét [ f(2) dz = 1. Tinh I = ['[f(z) + f(4 — )] dz bang ddi bién phan

xa. Giai thich vi sao cic phép ddi bién va cdng tich phan hgp 1é.

. . . . . e , . 6 f(z) R
Cau 108. Ham f lién tuc va duong nghiém ngit trén [0; 6]. Chting minh I = [
50 0 f(z)+ f(6—=)

e o R
037 4 o36-2) dx ma khéng tim nguyén ham.

phu thudc cach chon f. Tinh I va 4p dung dé tinh f(?

CONG THﬁC NEWTON-LEIBNIZ
. , 2
Cau 109. Tinh fo (322 + 2z + 2) du.

A.12 B. 18 C.—-16 D. 16
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Cau 110. Him F' la mét nguyén ham ctia ham s6 lién tuc f trén [—1;4]. Biét F(—1) =0, F(1) =2, F(4) =
—1. Gia tri 2 f_ll f(z)dx —3 f14 f(z) dx bang

A. =5 B. 13 C.—-13 D.4

Cau 111. Tim ¢ biét [ ((tz + 1)) dz = 4.
A.4 B. 6 C.3 D. 8

Cau 112. Dat G(x) = [ " I+ 1 dt tren R. Gié trj chinh xac G'(—3) bing bao nhiéu?

A. —24+/2313442 B.0 C. V2313442 D. 244/2313442
Cau 113. Tinh [(|z — 3|) da.

A.3 B.0 C.9 D. 18

Cau 114. Cho ham s6 f(x) = 622 + 4x.

a) fOO (622 + 4z) dz = 0.

b) Cong thiic Newton-Leibniz doi héi ham lién tuc trén doan lay tich phan.

c) f20(6a:2 +4z)dz = 24.

d) Tich phan ctia mdt ham duong trén [0; 2] ludn ducng.

Cau 115. Tinh [ (42 + 2z + 5) dz.

Cau 116. Him F' la mot nguyén ham ctia ham s6 lién tuc f trén [—2;4]. Biét F(—2) =1, F(4) = 9. Tinh
J.72 £() da (tra 16 kem da).

Cau 117. Tinh f010(|x —5|)dz.

Cau 118. Tinh fol (4% + 4z + 5) dz (lam tron dén hang phan tram).

J.7 f(@) da.

Cau 120. bat G(x) = f;xzw V1 + t* dt trén R. Tinh chinh x4c G’(1) ma khong tim nguyén ham tudng minh.

Néu dau dao ham va giai thich vai tro cua can trén phu thudc bién.
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Cau 121. Tinh f06(|m —3|)dz

UNG DUNG TICH PHAN TINH THE TICH VAT THE VA KHOI TRON XOAY

Cau 122. Cho ham s6 f(x) = v/3z + 4. Tinh f (z)]? dz.
35 o5lm 51
A — B. — = .
5 5 C 5 D. 39

Cau 123. Mot vat thé nam gitia hai mdt phdng = 0 va z = 2. Thiét dién cua vat thé cit béi mat phang vudng
gdc véi truc Oz tai diém c6 hoanh d6 x 14 hinh vudng canh f(z) = 2z. Tinh thé tich ctia vat thé d6.
8 327 32

A. — B. — C.— D.1
3 3 3 0

Cau 124. Mot vat thé nam gitia hai mit phang z = 0 va z = 2. Thiét dién cua vat thé cit béi mat phang vudéng
gbc v6i truc Oz tai diém c6 hoanh dd z 13 hinh tron dudng kinh f(z) = v/4z + 2. Tinh thé tich cta vat thé doé.

A. 67 B. 127 C.3m D.3

Cau 125. Mot chiée phao ciu sinh ¢6 dang khoi tron xoay sinh ra khi quay mot hinh tron quanh mot truc nam
trong mit phéng chiia hinh tron 4y va khong cét hinh tron (khoi xuyén). Mét cit qua truc cho thiy ban kinh
ngoai cua phao bang 35 cm, ban kinh trong bang 25 cm. Phao lam béng vat liéu dong chat c6 khdi lugng riéng
0, 08 g/cm?® (coi phao 1a khdi dic). Chon hé truc Ozy trong mdt mat phang chiia truc ctia phao, truc Oy 1a truc
cta phao (don vi centimét). Thé tich V' ctia phao (don vi cm®) bang

[ 30+ /25— %)  — (30— \/25—y2)2] dy
B. V—7rf [(30+ 25—y ) (30— \/25—y2>l2dy
Cv=rnf [(30+\/25 ) = (30 \/25—y2)]dy
D.V=r[" (3O+\/25—y2> dy

Cau 126. Mot chiéc thung lam kem c6 dang khéi tron xoay ma mat cat qua truc 1a mot parabol c6 dinh nam &
day. Miéng thung la hinh tron cé dudng kinh 20 c¢m, chiéu siu cta thung (ti day dén mit phang miéng) la 24
cm. V6i 0 < z < 24, goi r(x) 1a ban kinh cua thiét dién vudng goc véi truc, cach day = cm. Thung chia dudc
toi da bao nhiéu lit? (Iam tron dén hang phan tram).

A. 3,771it B. 7,541t C.5,031it D.2,511it

Cau 127. Cho ham s6 f(z) = 322 va hinh phang (D) gi6i han béi db thi ham s y = f(z), truc hoanh, hai
dudng thang z = 0vaz = 2.

a) Khi quay (D) quanh truc Oz, thiét dién ctia khdi tron xoay cit bdi mat phing vuong goc v6i Oz tai diém co
hoanh d6 = € [0; 2] 1a hinh tron ban kinh f(z).

b) Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay (D) quanh truc Oz dudc tinh bsi cong thic V = 27 [ 02 [f(x)]? d.

. ' 288
c) Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay (D) quanh truc Oz bang T

d) Néu thay f(z) boi 2f(z) thi thé tich khoi tron xoay tao thanh khi quay quanh truc Oz tang gap 4 lan.
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Cau 128. Mot léu cam trai c6 khung la hai thanh uén theo hai parabol giéng nhau, c6 chung dinh S va nam
trong hai mit phang vuong goc v6i nhau: parabol thi nhat di qua A, S, C, parabol thi hai di qua B, S, D, trong
d6 bén chan 12u A, B, C, D 1a bén dinh cia hinh vuéng canh 2v/2 m trén mit dit. Binh S cao 1,5 m so véi
mit dat, va moi mit cit cta léu bsi mit phang song song v4i mit dat déu 1a hinh vuong c6 bén dinh nam trén
hai parabol ay. Trong méit phang (SAC), chon hé truc Izy (don vi mét) véi I 1a tm hinh vudong ABC D, tia
Iz diquaC,tialydiquaS.

a) Parabol di qua A, S, C' ¢6 phuong trinh y = 1,5 — 0, 7522

o 2 \?
b) Mat cat ctia 1éu 6 do cao y mét (0 < y < 1,5) c6 dién tich S(y) = 8 (1 — gy) (m?).

1
¢) Thé tich ctialeula V = f01’5 <8 — éy) dy (m®).

d) Thé tich cua 1éu gép d6i thé tich khdi chép tit gidc déu cd cung ddy ABC D va cung chiéu cao véi léu.

Cau 129. Mot vat thé nam gitia hai mt phdng z = 1 va z = 4. Thiét dién cua vat thé cit béi mat phang vudng
gbc véi truc Oz tai diém c6 hoanh d6 x 13 hinh vuong canh f(z) = v/ + 3. Tinh thé tich V' cta vat thé do.

Cau 130. Mot vat thé ndm gitia hai mit phing x = 0 va z = 3. Thiét dién ctia vat thé cat bsi mit phang vudng
goc véi truc Oz tai diém c6 hoanh dd z 1a hinh tron dudng kinh f(z) = v/4x + 3. Thé tich ctia vat thé d6 bang
V = kn. Tinh k.

Cau 131. Mot vat thé dudc tién tron xoay ti mién phing 0 < y < f(x) trén [0; 29], trong d6 f 1a dudng gip
khuc di qua cac diém:

biém gay | z (cm) | f(z) (cm)
M, 0 9
M, 9 18
M, 18 10
M, 29 9

HO6 sd may da mat, chi con danh muc céc ciu hinh c6 thé da dung. Mdi cdu hinh gom moét truc quay nim ngang
va mot 16 khoan déng truc xuyén suét:

Ciu hinh | Truc quay | Ban kinh 16 khoan p (cm)
1 y=0 khong khoan
2 y=—1 khoéng khoan
3 y =19 4
4 y=71 1

Quy udc dung thiét dién: quay doan thang diing [0; f(z)] quanh truc y = h thi ban kinh ngoai la R(z) =
max(| h |,| f(x) — h |) ban kinh trong cta chinh hinh quay bang 0 néu truc cit qua doan ay (ttic 0 < h <
f(x)), con néu khong thi baing min(| & |,| f(z) — h |). Sau khi khoan 16 ban kinh p, ban kinh trong hiiu hiéu
1a gia tri 16n hon trong hai thi dy. Thiét dién la hinh vanh khén dién tich 7(R? — rZ, ). Dé nhan dang, ngudi
ta do thé tich cta riéng doan 0 < z < 9 cm va dudc két qua nam trong khoang tit 9 L dén 9, 14 L. Tinh thé
tich toan vat thé ctia ciu hinh duy nhat phu hgp, theo lit, lam tron dén 0,1 L. (D6i don vi: 1 L = 1000 cm®.)
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Cau 132. Cho ham s6 f(x) = v/4x + 4. Tinh f (z)]? dz.

Cau 133. Mot khéi bé tong cao 2 m dudc dét trén mit dat. Cit khoi bé tong bsi mit phing nam ngang cach
mat dat x mét (0 < z < 2) thi dugc thiét dién la hinh chii nhét c6 chiéu dai 5 m va chiéu rong (§> m. Biét

moi mét khéi bé tong ning 2, 4 tdn. Khéi bé tong ning bao nhiéu t&n? (lam tron dén hang phan musi).

Cau 134. Cho ham s6 f(x) = v/4x + 1. Tinh f (7)]? du.

Cau 135. Mot vat thé nam gitia hai mdt phdng z = 1 va z = 2. Thiét dién cta vat thé cit b6i mat phang vudng
gdc véi truc Oz tai diém c6 hoanh d6 z 13 hinh vuong canh f(z) = 3. Tinh thé tich V' cta vat thé dé.
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Cau 136. Mot vat thé dudc tién tron xoay ti mién phang 0 < y < f(x) trén [0; 23], trong d6 f 1a dudng gip
khuc di qua cac diém:

biém gay | z (cm) | f(z) (cm)
M, 0 16
M, 5 15
M, 12 14
M, 23 11

HO6 s may da mét, chi con danh muc c4c ciu hinh c6 thé da dung. Mdi ciu hinh gom mét truc quay nim ngang
va mot 16 khoan dong truc xuyén suét:

Ciu hinh | Truc quay | Ban kinh 16 khoan p (cm)
1 y=20 khong khoan
2 y=—8 2
3 y =18 4
4 y =10

Quy udc dung thiét dién: quay doan thang ding [0; f(z)] quanh truc y = h thi ban kinh ngoai 1la R(z) =
max(| h |,| f(x) — h |) ban kinh trong cta chinh hinh quay bang 0 néu truc cat qua doan ay (ttic 0 < h <
f(x)), con néu khong thi bing min(| h |,| f(x) — h |). Sau khi khoan 16 ban kinh p, ban kinh trong hiiu hiéu 1a
gié tri 16n hon trong hai thi dy. Thiét dién la hinh vanh khén dién tich 7(R? — r7, ). Dé nhan dang, ngudi ta
do thé tich cta riéng doan 0 < z < 12 cm va dudc két qua ndm trong khoang tii 8,33 L dén 8,43 L. Tinh thé
tich toan vat thé cta ciu hinh duy nhat phu hdp, theo lit, 1am tron dén 0,1 L. (Ddi don vi: 1 L = 1000 cm®.)

Cau 137. T mot khdi cAu bang da c6 ban kinh 4 dm, ngudi ta khoan bo phéan 16i 6 chinh gitia: mti khoan hinh

tru c¢6 ban kinh 2 dm khoan xuyén qua khéi cau theo mét dudng kinh (truc ctia 16 khoan di qua tam khéi cau).
Chon hé truc Ozy c6 géc O la tam khdi cau, truc Oz 1 truc cta 16 khoan (don vi dm).

Cau 138. Mot vat thé ndm gitia hai mat phing x = 1 va = 4. Thiét dién ctia vat thé cat bsi mit phang vudng
gdc véi truc Oz tai di€ém c6 hoanh d6 x la hinh tron dudng kinh f(x) = +/4x + 1. Thé tich cta vat thé d6 bang
V = kn. Tinh k.
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