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GOC GIUA HAI VECTO

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(—3;3;2), B(—5;3;4) va C(—3;5;4). Tich v6 huéng AB -
AC bing:

A.0 B. 46 C.—4 D.4

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(1;2;1), B(—1;2; —1) va C(—1;0; —3). S6 do goc BAC bing;
A. 150° B. 30° C.45° D. 135°

Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(2;3;2), B(2;2;1) va C(3;4;4). Géc gifia hai vects AB va
C A bang:

A. 150° B. 60° C. 30° D. 45°

Cau 4. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(2; —2;3), B(1;0;5) va C(3; —2;2).

a) AB = (1;—2;-2).

b) AC = (1;0; —1).

c¢) Tam giac ABC can tai A.

d) Ba diém A, B, C thing hang.

Cau 5. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(—3;1;2), B(—1;5; —2) va C(—7;3;2). Tinh AB - AC.

Cau 6. Mot hé camera giam sat 1lap mot truc dng kinh trong hé toa do Oxyz. Hudng cta truc 6ng kinh la mét
vectd don vi 4 va bi hai diéu kién 1ap dit: 4 nam trong mit phéng lap dat, tic 4 -7 = 0 véi i = (—3;—1; —3)
u phai huéng vé ntia an toan, tiic 4 - h>0véih= (5; —5; 1). Truc éng kinh can quan sat hai muc tiéu: ctia
vao A theo huéng d@ = (3;4; —5) va clia vao B theo huéng b = (2; —4; 6). Tiéu chi thiét ké: chon @ sao cho géc
nhin x4du hon trong hai goc (ﬁ,/g), (ﬁ, E) la nhé nhit c6 thé. Cac goc 1ay trong [0°; 180°]. Hoi goc nhin x4u
hon nhoé nhét bang bao nhiéu d6? Lam tron dén do.
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Cau 7. Mot tram quan trac lap mdt truc dng-ten trong hé toa do Ozyz. Hudng cla truc ang-ten la mét vectd
don vi 4 va bi hai diéu kién 1ap dit: 4 ndm trong mat phang 1ap dat, tic 4 - 7 = 0 v6i i = (—3;3; —2) 4 phai
huéng vé ntia an toan, tiic 4 - h>0v6ih= (—5;1;1). Truc ang-ten cAn quan sat hai muc tiéu: cot phat A
theo hudng @ = (4; —3; —6) va cot phat B theo huéng b = (—6; —3; —5). Tiéu chi thiét ké: chon @ sao cho goc
nhin x4u hon trong hai goc (ﬁ,/\&), (ﬁ, B) la nhé nhit cé thé. Cac goc ldy trong [0°; 180°]. Dua bai toan vé
cuc dai hod min(4 - p, 4 - ), lap tap ing vién va noi rd vi sao chi cin xét nhiing kiéu diém 4y, roi tim 4 tdi vu
va gbc nhin xau hon nho nhét (lam tron dén do).

UNG DUNG TOA PO VECTO TRONG HINH HOC KHONG GIAN VA THUC TIEN

Cau 9. Trong khong gian Ozyz, cho tam giac ABC c6 A(6;0;6), B(1;0;4), C(—1;6;—4). Toa do trong tam
G cta tam giac ABC la:

A. (6;6;6) B. (2;2;2) C.(3;3;3) D. (0;3;0)

Cau 10. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC ¢6 A(—2;0;0), B(1;3;—1), C(7;3;1). Dién tich tam giac
ABC bang:

vV 35
A. 1;29 B. > C.3vV14 D.6v14

Cau 11. Trong khong gian Ozyz, cho ti dién ABCD c6 A(—1;1;-2), B(—1;0;2), C(—1;2;6), D(—2;1;4).
Thé tich khoi ti dién ABC D bang:

A.4 B.2 C.12 D.6

Cau 12. Trong khong gian Ozyz, cho ti dién ABC D c¢6 A(1;—4;0), B(2;—2;3), C(0;0;3), D(2;0;4). Goi G
la trong tdm tam giac ABC va M la trung diém canh BC.

a) Dién tich tam giac ABC béng 6+/3.

b) D6 dai trung tuyén AM bing 31/2.

¢) Bon diém A, B, C, D dong phéang.

d) Géc BAC 1a goc ti.

Cau 13. Trong khoéng gian Ozyz, cho tam giac ABC ¢6 A(0;4; —3), B(—1;—2;—2), C(—5; —2;2). Goi M la
trung diém canh BC'. Tinh d6 dai trung tuyén AM (lam tron dén hang phan mugi).

Cau 14. Trong khong gian Ozyz, cho tam giac ABC ¢6 A(2;—4;—2), B(2;—3;0), C(2;1;2). Tinh dién tich
tam giac ABC.
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Cau 15. Trong khong gian Ozyz, cho ti dién ABCD c6 A(—2;—6;6), B(3;—2;0), C(5;2;0), D(5;—5;3).
Tinh thé tich khéi ti dién ABCD.

Cau 16. Mot tram kiém 1am ding mdt drone tuan tra dé dudi theo mot xe dia hinh trong hé toa d6 Ozyz (don
vi do dai m, thdi gian tinh theo giay).

Dii kién Gia tri
Vi tri dau ctia drone tuan tra D(7;21;29)
Vi tri dau cta xe dia hinh M(—3;—22;11)
Van tdc cua xe dia hinh U,, = (7;—3;8) (m/s)
Van téc gid w = (3;0;4) (m/s)

Drone tuan tra chi chon dugc huéng bay: van téc ctia n6 so véi khong khi ludén c6 do 16n vy, = 13 m/s, va
hudng 4y khong doi trong sudt chuyén. Van tdc so v6i mat dit bang van tdc so véi khong khi cdng van toc
gi6. Xe dia hinh di thing déu véi vén tdc 9,,. Han bay clia drone tuén tra la 68 gidy. Hoi thoi diém giap s6m
nhét 1a bao nhiéu gidy? Lam tron dén hang phan mudi.

Cau 17. Trong khong gian Ozyz, cho tam giac ABC ¢6 A(—3;0;0), B(3;—4;0), C(3; —2;0). Goi M la trung
diém canh BC'. Tinh d6 dai trung tuyén AM (lam tron dén hang phan musi).

Cau 18. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC c6 A(4;—2;0), B(2; —3; —4), C(—6; —1; —2). Tinh dién
tich tam giac ABC (lam tron dén hang phan mudi).

Cau 19. Trong khong gian Oxyz, cho tii dién ABCD c6 A(—1;—5;0), B(—1;—3;4), C(—1;5;2), D(0; —1;1).
Tinh thé tich khéi ti dién ABCD.
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Cau 20. Mot ddi ctiu hd dung mot drone tiép té dé dudi theo mot xudng ctiu ho trong hé toa d6 Oxyz (don vi
do6 dai m, thdi gian tinh theo giay).

Dii kién Gia tri
Vi tri d4u ctia drone tiép té D(—1;9;20)
Vi tri dau ctia xudéng ctu ho M(16;—22;—3)
Van tdc ctia xubng ctiu hd | v,, = (—5;5;8) (m/s)
Van téc gid w = (3;1;0) (m/s)

Drone tiép té chi chon dugc huéng bay: van toc cia nd so véi khong khi ludn c6 do 16n vy, = 8 m/s, va hudng
dy khong doi trong sudt chuyén. Van tdc so v4i mit dit bang vén téc so véi khong khi cdng van tdc gio.
Xuodng ctu hd di thang déu véi van téc U,,,. Han bay ctia drone tiép té 1a 6 gidy. Lap phudng trinh theo ¢ (ndi
rd vi sao hudng bay bi khti), bién ludn s6 thsi diém gip dudng, roi tim thsi diém gap sém nhit trong han bay
(lam tron dén hang phan mugi) va kiém ching bang toa do diém gap.

BIEU THUC TOA PO CUA CAC PHEP TOAN VECTO
Cau 21. Trong khong gian Ozyz, cho P(—2;3;—5) va Q(—1;—4;5). Diém R thoa man 3PR — PQ =
(17;13; —7). Tinh tong ba toa d6 cua R.

A. g B.9 C.5 D. 23

Cau 22. Trong khong gian Oxyz, cho bon diém A(—4;—3;3), B(—7;—5;—3), C(—3;—4;3), D(—5; —5;3).
Toa do cta vecto —AB—2CD la:
A. (—1;0;6) B. (7;4;6) C. (7;—3;—6) D. (8;5;12)

Cau 23. Trong khong gian Oxyz, cho bon diém A(1;4;—2), B(—3;3;—10), C(—3;3;2), D(0; 5; 3). Toa do
ctia vectd AB + CD la:

A. (-4; -1; -8) B.(7;3;9) C.(-7;-3;-9) D. (—1;1;-7)
Cau 24. Trong khong gian Ozyz, cho bdn diém A(4;0;1), B(0; —1;9), C(0;4; —3), D(4; 8; —2).
a) AB = (4;1;-38).

b) BA = (4;1;—8).

¢) Hai vects AB va CD cung phuong.

d) Ba diém A, B, C thang hang.

Cau 25. Nhan biét toa dd va phép toan vector trong khong gian. Xét cAc nhan dinh vé dinh nghia va quy tac
da hoc.

a) Toa d0 hiéu hai vector dugc tim bang cong hai toa d6 tucng Ung.

b) Vector khong trong Oxyz c6 toa do (0;0;0).

¢) Nhan vector véi s6 k 1a nhan tting toa do cta vector véi k.

d) Hai vector bang nhau khi cac toa dd tudng ing bing nhau.
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Cau 26. Trong khong gian Ozyz, cho P(—4;5;—3) va Q(—1;—5;5). Diém R thoa man 4PR — 3PQ =
(—1;10; —16). Tinh tong ba toa d6 cua R (tra 16i kem dau).

Cau 27. Trong khong gian Ozxyz, cho hai diém A(2;3;3) va B(9; —1; —1). Tinh tong ba toa dd cta vectd AB
(tra 161 kem dau).

Cau 28. Trong khong gian Ozyz, cho bon diém A(1;2;—2), B(8;—2; —6), C(—1;3;—4), D(—2;6; —7). Tinh
tich vo hudéng AB - CD (tra 15i kem dau).

Céu 29. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(—4;2;0) va B(—1; —2;0). Tinh téng ba toa do ciia vects AB.

Cau 31. Trong khong gian Ozyz, cho P(—4;—5;—2) va Q(2;—4;0). Piém R thoa man 3PR — 2PQ =

(0;25; —1). Tinh téng ba toa d6 cua R. Trinh bay cach xac dinh vectd roi tim toa do diém.

HE TRUC TOA PO OXYZ VA TOA PO PIEM, TOA PO VECTO

Cau 33. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(2;2; 3) va B(3; —3;0). Toa do ctia vects AB la:

A. (1;5;-3) B. (1;—-5;—-3) C.(—1;5;3) D. (5;—1;3)

Cau 34. Trong hé toa d0 Oxyz, cho diém P(0; 4; 3). Tap gom tat ca cac mit phang toa do chda P 1a tap nao?
A. {(Ozy)} B. Khong c6 mit phang toa dd nao

C.{(Oyz)} D. {(O=y), (Oyz)}

Cau 35. Trong khong gian Oxyz, cho A(—1;1;5), B(—11; —9; —5). Diém M thudc doan ABva AM : MB =
3:2.Toado M la

A. M(—5;—-3;1) B. M(—3;—1;3) C. M(—11;—-9;—5) D. M(—7;—5;—1)
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Cau 36. Trong khong gian Ozyz, cho hai di€ém A(1;5; —5) va B(—5;—2;5).
a) Hai vects AB va BA biang nhau.

b) b6 dai AB va d dai BA khac nhau.

c) Do dai AB xap xi 14, 6.

d) Néu hai diém trung nhau thi vectd noi chung la vectd khong.

Cau 37. Cho A(4;2;2), B(11;9; —5). Diém M thuoc AB, AM : M B = 3 : 4. Tinh hoanh d6 cua M.

Cau 38. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—4;—5;2) va B(—3;—3;1). Tinh do dai doan thang AB
(lam tron dén hang phan mudi).

Cau 39. Trong hé toa d6 Oxyz, cho diém P(—3;0;0). Xac dinh tit ca cAc mit phang toa do chiia P. Giai thich
tiing diéu kién.

Cau 41. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(—1;1; —5) va B(—4; 5;4). Tinh d dai doan thang AB.

TICH VO HUGNG CUA HAI VECTO TRONG KHONG GIAN

Cau 42. Trong khoéng gian Ozyz, cho hai vects 4 = (4; —2; —2) va ¥ = (2;2; —4). Tich vd hudng 4 - ¥ bang:
A. 20 B.0 C.4 D. 12

Cau 43. Trong Ozyz, cho hai vects 4 = (—2; —3; —3) va ¥ = (—3; —1; —2) goi 0 1a goc gitia ching. Cap két
qua tich vo hudéng va quan hé géc nao ding?

A.d-v=15, #>90° B.u-v=15 6=90° C.u-9=9, 6<90° D.4-9=15 6<90°
CAu 44. Trong khong gian Ozyz, cho hai vect G = (—1;2;2) va b = (—6; —6;m). Tim s8 thuc m dé & L b.
A0 B. -3 C.6 D.3

Cau 45. Trong khong gian Ozyz, cho hai vects & = (—1;1;0) va ¥ = (—3;6; —3).

a)| 1| = V2.

b) Hai vectd 4 va ¥ vudng goc véi nhau.

¢) Goc gitia hai vectd 4 va v la goc tu.

d)Néu @ -7 = 0thi % = 0 hodc ¥ = 0.
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Cau 46. Trong khong gian Ozyz, cho hai vectd 4 = (—4;2;2) va ¥ = (3;3; —6). Goc gitia hai vects 4 va v
bang bao nhiéu d6?

Cau 47. Trong khong gian Oxyz, cho hai vects 4 = (—4;2; —4) va ¥ = (3; —3;0). Tinh 4 - ¥ (tra 16i kem diu).

Cau 48. Trong khong gian Ozyz, cho hai vects @ = (—3; —6; —3) va b = (—2; 2; m). Tim s6 thuc m dé @ L b
(tra 16i kém dau).

Cau 49. Trong khong gian, || 4| = 6, | 3| = 4 va | @ + ¥ = 2v/6. Tinh % - ¥ (tra 16i kém d&u).

Cau 51. Trong Oxyz, cho hai vect 4 = (—4;4;2) vad = (4; —2;4) goi 0 1a goc gitia chung. Tinh tich v huéng

roi két luan quan hé goc gitia hai vecto.

il =9,

Cau 52. Trong khong gian, | 9| =6va| d+9|=29. Tinha-d
Cau 53. Trong khong gian Ozyz, cho hai vects G = (—6;9;3) va b = (m;2; —2). Tim s& thuc m dé @ L b.

VECTO TRONG KHONG GIAN

Cau 54. Trong khong gian Ozyz, cho 4 = (1;2;2) va ¥ = (—3; —4; —1). Tich v6 hudng 4 - ¥ bang
A.—13 B. —48 C.—-11 D. 13

Cau 55. Trong khéng gian Ozyz, cho 4 = (—2; —4; —4). Téng ba toa do cua 44 bang

A.—40 B.—-10 C.—6 D. 24
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Cau 56. Trong khong gian Ozyz, cho 4 = (4;4; —7) va v = (—3; —1;4).
a) |u| = 9.

b) 24 c6 toa do (8;8; —14).

c)u L v

d) |24| = 18.

Cau 57. Trong khong gian Ozyz, cho 4 = (2;6;9). Tinh |u|.

Cau 58. Trong Oxyz, cho A(5;0; —3), B(8; —1; —5). Vect & = (a; 1; b) ngudc huéng va cing do dai véi AB.
Tinh a + b (tra 16i kem dau).

a—+b.

TONG, HIEU HAI VECTG VA TICH CUA MOT SO VOI VECTO TRONG KHONG GIAN
Cau 61. Cho hinh hop ABCD.A’B’C’'D’. Vects B'B + B’A’ + B’C’ bang vectd nao dudi day?
A.B'D B. B'C C.DB’ D.B’A

Cau 62. Trong khong gian Ozyz, cho ba vects 4 = (—4;4;—2), ¥ = (—3;4;1) va w = (—4;4;0). Toa do cua
vecto t théamant — 4 = ¥ + o la:

A.(—7;8;1) B. (—11;12;-1) C.(—3;4;3) D. (—3;4;-1)

Cau 63. Cho hﬂ{ lénig tru tam giac ABC.A’B’C’. Goi M la trung diém ctia A’C” va N la trung diém cta BC.
bit AA’ = 4, AB = b, AC = ¢. Khang dinh nao sau day ding?

A.4MN = 2b —4d B.4MN =b— 4d C.4MN = 4d — 2b D.4MN =2(b—d)
Cau 64. Trong khong gian Oxyz, cho hai vectd 4 = (0;1;0) va ¥ = (—4; —2;1). Toa dd cta vects 24 — 39 la:
A. (—12;—4;3) B. (—8;—7;2) C.(12;-1;1) D. (12;8;—3)

Cau 65. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C'D’ ¢c6 AB=1, AD =9, AA’ = 4. D6 dai cua vectd 4 =
C'B’+ C’'C + C’'D’ bang

A. 98 B. 14 C.7V2 D. V97
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Cau 66. Trong khong gian Oxyz, cho ba vectd 4 = (3; —4;1), ¥ = (—2;4;4) vad = (10; —16; —6) thoa man
d = xi + yv. Cap s6 (z;y) la:

A. (—2;2) B. (—2;—2) C.(2;-2) D. (2;2)
Cau 67. Trong khong gian Ozyz, cho ba vectd 4 = (4;—3;3), ¥ = (3;3;4) vaw = (4;1;4).
a)u+ U= (7,—6;7).

b) i — v = (1;—6;—1).

c) 4u = (16;—12;12).

d) 44 + 20 = (22;—6;20).

Cau 68. Cho hinh hop chii nhat ABCD.A’B’C'D’ ¢c6 AB =6, AD =9, AA" = 2.

a) A’C'+CB' + C'B = DB.

b) CA’+ DB’ =2B'C.

¢) Néu O 1a tam ctia miat DAA’D’ thi CO = AB — %E’ + %A—A".

d)|BA+ BB’ + BC| = 11.

Cau 69. Trong khong gian Ozyz, cho hai vects 4 = (—3;1; —2) va ¥ = (3; —1; —4). Tinh tong ba toa do cta
vectd 44 + 20 (tra 161 kem dau).

Cau 70. Trong khéng gian Oxyz, cho hai vects & = (—3;12; —15) va b = (—2; 8;m). Tim s8 thuc m dé hai
vecto @ va b cung phuong (tra 16i kém dau).

Cau 71. Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’. Goi O la tam ctia mat A’B’C’D’. Biét AO = zAB + yAD + zAA’
véi z, y, z 1a cac s6 thuc. Tinh 22 4 y2? + 22.

Céu 72. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Tim s6 thuc k sao cho SD + SC +
SB+ 54 = kSO.

Cau 73. Trong khong gian Ozyz, cho ba vectd 4 = (3; —3;2), v = (—3;1;3) vad = (3; —5;7) théa médn d =
xt + yv. Tinh z + .

Cau 74. Cho hinh hép chii nhat ABCD.A’B’C'D’ ¢c6 AB=6,AD =8, AA" = 4.
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Cau 75. Trong khong gian Oxyz, cho hai vectd 4 = (—2;1;0) va ¥ = (0; —2;4). Tinh tong ba toa do cta vecto
3u — 7.

Cau 76. Trong khong gian Ozxyz, cho ba vects 4 = (—1; —1; —2),
d = xzu + yv. Tinh z + y.
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Cau 77. Trong khong gian Ozyz, cho hai vects @ = (—12;6; —9) va b = (m; —2;3). Tim s6 thuc m dé hai

vectd @ va b cung phuong.

PO DAI VECTO VA KHOANG CACH GIUA HAI PIEM

Cau 78. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(3;2; 3) va B(5;3;5). Do dai doan thang AB bing
A.5 B.9 C.3 D. V5

Cau 79. Trong khéng gian Ozyz, cho vectd 4 = (—6; —3;2). Do dai cia vectd 24 bang

A.14 B. 28 C.7 D. 98

Cau 80. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(2; —4; —4) va B(—2; —8; —11).

a) AB = (—4;—4; 7).

b) AB = 9.

¢) Goi M la trung diém ctia AB, khi d6 AM = g

d) Hai diém A va B cach goc toa d6 O nhiing khoang bang nhau.

Cau 81. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(—1;—2;2) va B(—3;4;—1). Tinh AB2.

Cau 82. Trong Oxyz, cho A(—4;3;3), B(3; —3;4). Diém P nam trén Oz va cach déu A, B. Tinh toa do z ctia P,
lam tron dén moét chii s6 thap phan.

Cau 83. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(0; 3;4) va B(6;9;1). Tinh AB2.

Thi tht trdc tuyén, chdm ngay, c6 16i giai chi tiét Trang 10/11
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Cau 84. Trong Oxyz, cho A(2;3;4), B(4; —4; —1). Diém P nam trén Oz va cach déu A, B. Tinh toa do z ctia P,
lam tron dén mot chii s6 thap phan.

Thi tht trdc tuyén, chdm ngay, c6 16i giai chi tiét Trang 11/11
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